VARIANTA 049

SUBIECTUL |
o 5+a+b=0 ~ [a=4
a) Se obine sistemul cu soluia ;
1+5a+b=0 b=-9
b) AC=+/(-4)+4? =4y2;
c) Daaiz=1+latunciz =1* +1* = J2:
d) sinﬂ+tg§ =1;
|A| 5 6 5 6 1 .
e) Aria [ABC]= > undeA=|2 2 1=|-3 -4 =-9+16=7, deci aria [ABC]:E;
6 5 4 3
1 ,n=4k
i ,n=4k+1
f) Sestiecii” = , decil+i+i ... +i = (L+i+ 24+ 3)+(i i i O+ 1)+ (i O+ O+ 0+ Y=
-1 n=4k+2
-1 ,n=4k+3
=0+0+0=0
SUBIECT I
1.
.~~~ O 13 ~ 6 /. ~ ~
a) 214={0,],2,...,13} deci suma certeste k =7+ (7 + 0) =7;
k=0 k=1

b) FieX<{1,2,3,4,5,6} astfel incaX n {1,2,3,4}={1,2}; atunci {3,4}1X, iar {1,2}1X deciX={1,2} sau
X={1,2,5} sauX={1,2,6 } sauxX={1,2,5,6}
¢) Nurrirul de fungii este 2 = 4;

d) Notezf = x*+6x°+11x+60] Z[X]; daci o 0Q, a = m, m,nOZ , (m,nF1,n#1 este #dicini a luif atuncin
n

divide 1si mdivide 6 adid a [0{+1,+2,+3,#6} ; evidenta > 0nu convine, iar dintre valorile negatif(el)=0,
f(-2)=0, f(-3)=0. Concluzie solutiile rgonale ale ecu#i sunt -1, -2, -3.

e)n’+5n-6= 0 = (n-1)(n+6) = 0si cumn>0 oktin N >1, adici toate numerele din {1, 2, 3, 4, 5} verific
inegalitatea; deci prov\babilitatea cereste 1

2.
a) f'(x) =5x* -15x* =5x*(x* - 3),0xOR
1 1 6 4 \|1
b)If(X)dX:I(XS—st)dX: X_—SL :E—E:—E-
0 0 6 4 ), 6 4 12
c) f'(X)=0 « x=0saux=-— 3saux=+/3
X -00 _\/§ 0 \/é + 00
f(x) + 0 - 0 - 0 +

0 - — [

Din table se vedead are dod puncte de extreme loca| = -3 si X, = J3;




d) f"(x) =20x> —30x =10x(2x* - 3)

X 3 3
- 00 - | — 0 — + 00
2 2
(%) - 0 + 0 - 0 +
f(x)

A J N U

3 3
Din table se vedead are trei puncte de inflexiung, = —\/; , X, =0 X%, = \/;;

G

3/n+4 Jn

e) lim =lim =—.

Msines Gl ]

Jn
SUBIECTUL Il

a) Fie A=(a) .8 D{t}=-A=(-a ) . OMcici-g D{+1;

b) Fie ALDM ; deorecéA are 9 elemente impasgefiecare poate fi ales in domoduri, rezult ¢i in M sunt
2° matrice;

c) Fie AOM ; adunand linia 1 la liniile 8 3, acestea vor avea elemente dintiméa {0, 2, -2}. Tn deA
scoatem factor comun 2 de pe linia 2 si linia @etA se divide cu 4 @i determinantuldmas are numai
elemente ntregi, deci este intreg);

d) FieAOM ; cum def este o suthdesase termini fiecare din miilhea {-1, 1}, atunci—6 < detA<6.
Dar la c) am demonstrai é divide def. Deci detA[1{—4,04} ;

e) Fie BOM inversabili; presupun& B™ O M adici elementele sale sunt 1 sau -1. Deorece elementele
matricei B sunt, de asemenea 1 sau -1 ar rezulB(@ ™" are toate elementele impare (ca suf® trei
impare) ceea ce este falecBB™ = I ;si I3 are ca element pe O;

1 1 -1 11—
) A=[1 -1 1 |OMsidetA=2 0 0 =—4{0 jl:4
1 -1 -1 2 0

g) Fie AOM , arbitras; atunciA? are numai elemente impaigorin indudie A*°’ va avea numai elemente
impare, adig toate elementele [uh?®®’ sunt nenule.
SUBIECTUL IV
X X X
a) f,(X) :j f, (t)dt =jdt Zt‘O = x (0)xOR;
0 0

X X t2 X X2
b) f,(x) :j f,(t)dt :jtdt =" 7,(D)xm R
0 0

2
c) Ecuaia f (X)+ f,(X) = Odevine:X? +X=0 < X=0saux=-2

n

d) Voi aita prin induge ci f (X) = %,(D)XD R(O)nON



XO
Pentrun=0 f,(Xx) = a =1, da.

t n t n+l X _ Xn+l

X" h [
P ef (X)=—siamff (x)=|f (t)dt=|—dt= = ;
resupun f, (x) o ) ! O J;n! (n+1)!|, (n+1)

n

Conform principiului indugei matematicef  (x) = X—',(D)XD R(O)nON;
n!

e) f. (1) :%:Lipl fn(1):|im1:o

n-e nl
Co (XM Y  (n+x" X
f) fra(X) _((n+1)!] T f (x),([0)x0OR,(O)nON

2 3 4 2 3
9 L9+ L9+ 1,00+ 1,0 =0 = x+ T+ 2t 7 =0 o {1+5+X—+X—j:o

2 3 4
Notezh(x) =1+ +X +* h:R_ R
2 6 24
2
h'(X) X x,l =i(3x2 +8x+12) A, =64-144<0=h'(x)>0
8 3 2 24
X -00 + oo
h'(x) + +

h(x) -00 / + o0
Tinand cont de tablg de faptul @ h este continj rezult ci exist si este uniccJ R cu h(c) = 0 adia
ecuaia f,(x) + f,(x) + f;(x) + f,(xX) =0 are dod soluii reale: x, =0; X, =csi doua soluii complexe
nereale.




